OPCAVEN

Opgave 1 (theorie; 5 punten). ‘
(1) Bewijs Stelling 2.9.3: zij L een taal en 7" een L-thecrie die enkel oneindige
- modellen heaft, en stel dat 1" k-categorisch is voor een zeker kardinaalgetal
k2 ||L|. Dan is T compleet.
(2) Zij L een taal bestaande uit één binear relatiesymbool <. Toon aan dat de
L-theorie T van dichte lineaire ordeningen zonder eindpunten compleet is.
(3) Bestaat er een theorie T geformuleerd in de taal van groepen zodat G =1
als en slechts als G een eindige groep is? Onderbouw je antwoord met een
bewijs.

Opgave 2 (oefening; 5‘punten). ‘
Het symmetrisch verschil X AY van twee verzamelingen X en Y wordt gedefi-
nieerd als XAY (= (X \ Y U (Y \ X).

Zij A een oneindige verzameling. Definieer een relatie ,’?; op P(A) als volgt: voor
elke twee verramelingen X, Y € P(A) geldt dat

XAY <  XAYis eindig.

(1) Bewijs dat de relatie ~ een equivalentierelatie is.

(2) Bewijs dat elke equivalentieklasse kardinaliteit |4| heeff.

(3) Zij ¢ de kardinaliteit van de verzameling van alle equivalentieklassen. Be-
wijs dat £ > |A|.

Opgave 3 (oefening; 5 punten) :
Bewijs dat er een dee]verzamehng ACR bestaat die voldoet-aan de volgende
twee eigenschappen:

(1) voor elke niet-lege, eindige deelverzameling B C A geldt
| D PEQ.
‘ ‘  beB o
(ii) voor elke z € R\ A bestaat er een deelverzameling B C A zodat
Ay e Qe
beB
[We gebruiken de conventie EbeBb =0als B= @.]

Opgave 4 (oefening., 5 punten).
Zij L een taal en ¢, 9 en y drie L-zinnen. Bewiis de volg ende uitspraak aan de
hand van een of meerdere bewijshomen:

bl ARV = e (- )
Doe dit in ‘gedecorcerde’ stijl, i.e. vermeld telkens welke regel (AL, — K, ...} je -
toepast en, indien relevant, nummer de hijhorende gemarkeerde formules.



