Numerieke Analyse 1993-1994. Eerste examenperiode.

OEFENINGEN
1. Gegevenis de volgende matrix : .

A=( ),' (GER). :

2) Pas het algoritme LU-factorisatie toe op A. Geef L en U expliciet. Voor welke ¥
a-waarden bestaat er geen LU-factorisatie? Zijn er .a-waarden waarvoor de
LU-decompositie niet uniek is, en zo ja, geef een voorbeeld. . :

b) Bepaal de Cholesky decompositie GGT van A; leid hieruit af voo;' welke a-
waarden A positief definiet is. ‘ . _
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2. Gegeven is de volgende matrix :
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a) Stel de iteratiematrix C op voor de iteratieve oplossing van een stelsel Az = b
d.m.v. de Gauss-Jacobi methode. Geef een nodig en voldoende voorwaarde (in -
termen van a) opdat het iteratieproces zou convergeren voor een willekeurige
startwaarde z(© € K.

b) Stel de iteratiematrix C-op voor de iteratieve oplossing van een stelsel Az =
d.m.v. de Gauss-Seidel methode. Geef een nodig en voldoende voorwaarde (in
termen van a) opdat het iteratieproces zou convergeren voor een willekeurige
startwaarde z(®) € R3.

3. Gegeven is de functie f : R — Ry, met f(z) = |z|. Stel door p(::) de interpola-

tieveelterm door de punten (i, f(i)) (i = -2,-1,0,1,2) voor, en stel door ¢(z) de
interpolatieveelterm door de punten (5,p(5)) ( = -2,-1,4+1,4}) voor. Bepaal

q(0)-
4. Beschouw de volgen&e kwadratuurformule :

[ fledie = -1+ BI+CFQ)

a) Bepaal A, B en C zodat de GVAN zo hc;og mogelijk wordt. Wat is de GVAN?
b) Bereken de Peano kern K(t) voor de aldus bekomen kwadratuurformule.

_c) Indien K(t) een vast teken heeft in [-1,1), stel dan een expliciete uitdrukking
*“op voor de procesfout van de kwadratuurformule. :



