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Oefening 1. Bereken de Cantor normaal vorm van (ω2 + ω + 1)(ω
2+ω+1)2

Definition 1. Zij ≺ een goed gefundeerde ordening op N. Voor U ⊆ N zij

|n|U := sup{|i|U + 1 : i ≺ n ∧ i 6∈ U}.

Zij
Uα := {n ∈ N : |n|U < α} ∪ U.

Stel
|=α
U A :⇐⇒ (N , Uα) |= A

en
|=α
U {A1, . . . , Ak} :⇐⇒ |=α

U A1 ∨ . . . ∨ Ak.

Oefening 2. Stel U ′ := U ∪ {m0}.

1. |n|U ≤ |n|U ′ + 1 voor alle n ∈ N (Hint: ¬m0 ≺ n⇒ |n|U = |n|U ′ .)

2. |m0|U ≤ α0 < α⇒ (U ′)α0 ⊆ Uα.

Oefening 3. Toon aan: Als Z∞ `α1 ¬Prog≺(X),¬Xs1, . . . ,¬Xsk,Γ dan
|=α
U Γ waarbij U := {sN1 , . . . , sNk }.

Kan men daarmee het boundedness-stelling voor transitieve goed gefun-
deerde ordeningen verscherpen?
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