OPGAVEN

Opgave 1 (5 punten). _

Zij L een taal (van eerste orde) en zij T een L-theorie. Zij K de klasse van de
modellen ven T'. Stel dat er een emdlge L-theorie A bestaat zodat K de klasse
ven de modellen van A is.

‘Toon aan dat er een eindige L- theorie T’ - T bestaat zodat K de klasse van ds
modellen van 7" is. C :

Opgave 2 (5 punten). : :
Zij L een taal (van eerste orde) en le T een L-theorie. Zij @ een L-zin met
T V¥ ' _
Toon aan dat er een volledige, formeel consistente theorie T’ bestaat zodat
TCTenT =

Opgave 3 (5 punten). :
Het symmetrisch verschil X AY van twee verzamelmgen Xen? Wordt gedefi-
nieerd als XAY = (X \YVIU Y\ X). -

Definicer een relatie = op 73( ) als Volgt voor elke twee Verzamelmgen X, Y C
R geldt dat

XAy & XAY is aftelbhaar.

(1) Bewijs dat de relatie ~ een equivalentierelatie is.
(2) Bepaal de kardinaliteit van elke equivalenticklasse.
{3) Bepaal de kardinaliteit van de verzameling van alle equivalertieklassen.

Opgave 4 (5 punten). _

(1) Schrijf het bewijs van de correctheidstelling uit voor het geval (— E).
Schenk daarbi] aandacht aan de mogelijks optredende variabelen.

(2) Op pagina 85 (bewijs van Stelling 2.7.10) stast: & is deelring van k' en k
en k' zijn algebralsch gesloten bljgevolg is k een elementaire substructuur
van & :

Waarom i§ dat zo? Waarom is da,arvoor nodlg dat k en k' zijn algebr a1sch
gesloten zijn?

(3) Stel een gedecoreerde bewijsboom op voor —rﬁ/mqﬁ(m) — Vo) zonder
de bewijsregel (LK) toe te passen.



